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1. Posmatrajmo broj
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(dakle, posmatrani broj dobijen je nadovezivaǌem broja 1 zapisanog jednom, broja 2
zapisanog dva puta, broja 3 zapisanog tri puta itd. do broja 20 zapisanog dvadeset
puta). Ispitati da li je posmatrani broj:

a) deǉiv sa 9;
b) deǉiv sa 11;
c) potpun kvadrat;
d) deǉiv sa 16.

2. Dokazati da za sve proste brojeve p > 2 va�i

(p− 3)! ≡ p− 1

2
(mod p).

Jedna ideja: Najpre uoqiti kongruenciju −2(p− 3)! ≡ 1 (mod p).

3. U skupu nenegativnih celih brojeva rexiti jednaqinu

(22015 + 1)x + 22015 = 2y + 1.

Jedna ideja: Isprobati mogu�nosti x ∈ {0, 1}, pa nadaǉe pretpostaviti x > 2. Utvr-
diti da je tada po modulu 22019 desna strana kongruentna sa 1 a leva sa (x + 1)22015 + 1,
pa odatle zakǉuqiti kakvog x mora biti oblika. Zatim dobiti kontradikciju posma-
traǌem jednaqine po novom modulu, odabranom tako da leva strana jednaqine bude
kongruentna s konstantom kad god je x dobijenog oblika.
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1. Ispitati da li je broj 2015 primitivan koren po modulu 2 · 313233
.

2. Dokazati da se svaki ceo broj mo�e prikazati kao zbir kubova pet celih brojeva (ne
obavezno razliqitih).

Jedna ideja: Imati u vidu identitet

(m + 1)3 + (m− 1)3 − 2m3 = 6m.

Predstavǉaǌe zadatog celog broja n na tra�eni naqin mo�e se dobiti iz gorǌeg
identiteta uvrxtavaǌem m = n3−n

6
.

3. Dokazati da se, za svaki prirodan broj n, brojevi {1, 2, 3, . . . , 2n} mogu podeliti na n
disjunktnih parova takvih da je suma brojeva u svakom paru prost broj.

Jedna ideja: Raditi totalnom indukcijom. Podela brojeva {1, 2, 3, . . . , 2n} na tra�eni
naqin mo�e se sprovesti pronala�eǌem neparnog broja k takvog da se brojevi iz skupa
{k, k + 1, . . . , 2n} mogu podeliti na disjunktne parove takve da suma brojeva u svakom
paru daje uvek isti prost broj, a brojevi {1, 2, . . . , k− 1} mogu se potom podeliti prema
induktivnoj hipotezi.


